Prof. K. Tent Universitat Miinster
Dr. M. Bays Wintersemester 2016,/2017

Modelltheorie
Ubungsblatt 6

Aufgabe 1. Zeigen Sie, dass eine Theorie T" genau dann Quantorenelimination hat, wenn
jeder Typ bereits von seinen quantorenfreien Anteil impliziert wird.

Aufgabe 2.

a) Sei L eine abzéhlbare Sprache und M eine L-Struktur. Zeigen Sie: Wenn M N,-
kategorisch ist, ist der algebraische Abschluss einer endlichen Menge wieder endlich.

b) Zeigen Sie, dass es keine Xj-kategorische L,;,,-Theorie T gibt, die die Kérperaxiome
Tk, enthalt.

Aufgabe 3.

a) Zeigen Sie, dass T genau dann Np-kategorisch ist, wenn fiir jedes n € N es nur
endliche viele Formeln ¢(z1, ..., x,) bis auf Aquivalenz mod T gibt.

b) Geben Sie ein Beispiel einer Theorie 7" an, so dass S;(7") endlich ist, aber 7" nicht
No-kategorisch ist.

Aufgabe 4. Sei L = {<,¢y,¢,...}. Die L-Theorie T bestehe aus den Axiomen Tpro
einer dichten linearen Ordnung vereinigt mit

{~FaVy(r =yVer<y) A-TVy(r =yVy<z)}U{c <c¢|i<jtijen.
Zeigen Sie:

a) T hat Quantorenelimination und ist vollstandig.

b) T hat (bis auf Isomorphie) genau drei abzéhlbare Modelle.
Hinweis: Denken Sie an obere Schranken und Suprema der Menge {¢; }ien

c) Geben Sie eine Sprache £’ und eine abzéhlbare £'-Theorie 7" an, die genau zwei
abzéhlbare Modelle hat.
Anmerkung: Nach dem Satz von Vaught ist jede solche Theorie notwendigerweise
unvollstandig.
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