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Aufgabe 1. Sei 9 eine L£-Struktur. Zeigen Sie: Wenn 90 k-saturiert ist, dann wird jede
L-Formel in 9t entweder von endlich vielen oder von mindestens k-vielen Elementen erfiillt.

Aufgabe 2.

a) Zeigen Sie: Eine Folge von Elementen in (Q, <) ist genau dann ununterscheidbar,
wenn sie entweder konstant oder streng monoton wachsend oder streng monoton
fallend ist.

b) Seien K ein Korper und V' ein unendlicher K-Vektorraum. Beschreiben Sie die un-
unterscheidbaren Folgen von Elementen in V.

Aufgabe 3. Ein geordneter Q- Vektorraum ist ein (Q-Vektorraum mit einer linearen Ord-
nung <, sodass
VaVyVz(x <y >z + 2z <y + 2).

Sei Log-vr = Lg-vr U{<}, und sei Tyq_vr die Lyg_vr-Theorie der unendlichen geord-
neten Q-Vektorrdaume.

a) Zeigen Sie, dass T,q_vr vollstdndig ist und Quantorenelimination hat.

b) Zeigen Sie, dass R = Tyq-vr keine nicht-konstante unendliche ununterscheidbare
Folge hat.

c¢) Sei U ein Nicht-Hauptultrafilter auf w und sei *R die Ultrapotenz R¥ | Tyq-_vr.
Beschreiben Sie eine nicht-konstante unendliche ununterscheidbare Folge in *R.
Hinweis: Sei a > R. Betrachten Sie (a™),ew-

Aufgabe 4. Sei L eine endliche Sprache, nicht notwendigerweise relational. Sei C eine
Fraissé-Klasse mit Fraissé-Limes M. Nehmen Sie an, dass jedes A € C endlich ist, und M
w-saturiert ist. Zeigen Sie, dass Th(M) w-kategorisch ist.

Abgabe bis Montag, den 11.12, 12:00 Uhr, Briefkasten 174.
Die Ubungsbldtter sollen alleine oder zu zweit bearbeitet und abgegeben werden.



